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atsii UPC MODELO B - Soluciones
1. (2.5 puntos) Dados los niimeros complejos z; = —1+i y 2, = —/3 — 1 realice las siguientes

operaciones, tanto en forma binédmica como en forma exponencial o polar.
a) 212,

b) 2

z9 .
Solucién: Operaciones en forma binémica

am = (—140) (—vB=i) = (1+v3) + (1- vB)

2 (=1 +1) 1 V3 1 V3Y\.
P <—¢§—e’>:<‘1+7>‘<f7>2

Operaciones en forma exponencial

2 = \/§€i37r/4
2y = 2671'5#/6

2z = o/~ im/12

“1 1 o~ i57/12

Z9 \/5

2. (2.5 puntos) Calcule z = (1 + i\/§)6—|— (1- i\/§)6 y exprese el resultado en forma binémica.
Solucién: Estéa claro que son complejos conjugados por tanto, utilizando las propiedades
25478 =24 26 =2Re (z6)
Para el célculo de 2%, expresamos el complejo en forma exponencial

2= 2¢F = 26 = (2675)" = 2027 — 26 — 128,



3. (2.5 puntos) Encuentre todas las soluciones en C de la ecuacién 2* — 64 = 0 y exprese el
resultado en forma binémica.

Buscamos las raices cuartas de 64
Al =02'=64< 2= V64

Poniendo 64 en forma exponencial

64 = 64¢™
de donde
2| = ¢/]64] = V64 = 21/2
2k
o= O+4 T k=o0,... 4

y las raices en forma exponencial y binémica son:

we = 2v2e =22

wy = 2v2e7? =22
Wy = 22" = —24/2
wy = 22eB37/2 = —21/2i

4. (2.5 puntos) Encuentre la parte real e imaginaria de la siguiente funcién

Solucién: Haciendo el cambio z = x + 7y, obtenemos

flz+iy) = (z—iy)’e W = (x2 . i2zy) (e” cosy + ie” seny)
= ((x2 — y2) e’ cosy + 2zye” sen y) +1 (—Qxye” cosy + (x2 — y2) e’ sen y)

= € ((m2 — y2) cos Yy + 2xy sen y) — ie” (Qxy cosy — (ZL‘2 — y2) sen y)
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