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Derivabilidad de funciones reales de variable real

1. A partir de la definición de derivada, calcula:

i) f 0(−1) siendo f(x) = x2 − 5x+ 6. ii) g0(2) siendo g(x) = x2 + x+ 1.
iii) j0(3) siendo j(x) = x+2

x+1 iv) l0(−1) siendo l(x) = 1
x .

2. Cálcula los puntos de la gráfica de la función f(x) cuya recta tangente en dichos

puntos forme un ángulo θ con la parte positiva del eje OX en los siguientes casos:

i) f(x) = x2 − 4, θ = π
4 ii) y = sinx, recta tangente horizontal. iii) y = e

x, θ = π
2 .

3. Analiza la continuidad y derivabilidad de las siguientes funciones:

i) f(x) =

(
x2 si x ≤ 0
2x si x > 0

ii) g(x) =

(
2x+ 5 si x ≤ −1

x2 si x > −1
iii) j(x) =

(
x2 − 5 si x < 2

3x− 7 si x ≥ 2

iv) l(x) =


1

x
si x < 0

2x2 si x ≥ 0
v) m(x) =


|x|
x

si x 6= 0
1 si x = 0

vi) n(x) = |x2 − 4|

vii) r(x) =


1

|x| si x 6= 0
1 si x = 0

viii) s(x) = |x+ 3|.

4. Calcula la derivada de las siguientes funciones:

i) y = x−3
x+1 ii) y =

(x−1)2
log x2 iii) y = sin3x2 iv) y = arctan3x−sinx2

x v) y = arcsin2(x−1x+2 )

vi) y = cos(cos(cosx)) vii) y = sec2x− cosecx2 viii) y = 52sinx − x4 ix) y = (x)x2

x) y = sinxx xi) y = (cosx)x xii) y = xarctan
2x.

5. Representa gráficamente las siguientes funciones:

i) y = x3 − 6x2 + 9x ii) y = −x4 + x2 iii) y = x2−1
x iv) y = 1

x2+1 v) y =
x2

x2+x−4
vi) x

1+|x| vii) y = log (x
2 − 9) viii y = xe−x ix) y = sinx

x x) y = sinxcosx.
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